CHUONG II: PUONG TRON
A. LI THUYET.

1. PUONG TRON.
— Dudng tron tam O ban kinh R, (R > 0) 12 hinh gém céc diém cach O mot khoang bang R. KH:

(O:R)
— Piém M nam trén duong tron thi OM =R.
— Piém A nam bén trong dudong tron OA<R.
— Piém B nam bén ngoai dudng tron OB >R. ‘ M
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CACH XAC DINH DUONG TRON.

— Qua 3 diém A, B, C khong thang hang, ta v& dugc mot va chi 1 dudng tron
( Giao cua ba duong trung tryuc).

— Puong tron 13 hinh c¢6 tim dbi ximg ( Tam dbi xang 14 tim cua dudng tron)
— Puong tron 12 hinh ¢ truc d6i xting ( Truc ddi xing 1a duong kinh bat ki)
Chuy:

— Puong tron di qua 3 dinh cua tam giac vudng co tdm
1a trung diém canh huyén.

PINH LI.
— Trong cac day caa duong tron, duong kinh 1a day 16n nhat.

2. PUONG KIiNH VA DAY CUA PUONG TRON. ﬁ

— Trong mot dudng tron, dudng kinh vudng goc véi dy thi di qua trung diém cua day ay.
— Trong mot dudng tron, dudng kinh di qua trung diém cua day ( Dy khong di qua tam) thi
vubng goc voi day ay.
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3. LIEN HE GIUA DAY VA KHOANG CACH TU TAM PEN DAY
— Trong mot duong tron:
+ Hai day bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tam thi bang nhau. - =

o

— Trong hai day cta mot duong tron:
+ Day nao I6n han thi gan tim hon.




+ DAy nao gan tdm hon thi 16n hén.
Cha y:
— Trong mot dudng tron, dudng kinh 1a day 16n nhat.
4. VI TRI TUONG POl CUA PUONG THANG VA PUONG TRON
= Cho duong tron (O:R) va mot dudng thang bat ki. Goi d 1a khoang cach tir tam O cua duong
tron dén duong thang do. Ta c6 bang vi tri twong ddi cia dudng thang véi duong tron

Vi tri trong d6i cua duong thang va duong S6 diém Hé thuc giita d va
tron chung R
Cit nhau 2 d <R
Tiép xuc nhau 1 d=R
Khdng giao nhau 0 d>R
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— Duong thang va duong tron tiép xac nhau thi duong thang goi 1a tiép tuyén cia duong tron

va giao dieém goi la tiep diém.
5. DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA PUONG TRON

Pinh li:
— Néu duong thang (d) 1a tiép tuyén cua duong tron (O) thi (d) vudng goc véi ban kinh di qua tiép
diém.
— Néu mot duong thang di qua 1 diém cua duong tron va vudng goc voi ban kinh tai di qua diém dé
thi duong thang ay la tiep tuyén ctaa duong tron.

Pé chirng minh mot dudng thang 1a tiép tuyén caa duong tron

= D¢ chimg minh duong thang a 1a tiép tuyén cta duong tron (O;R) tai tiep diem
C, ta cd thé 1am theo mét trong hai cach

= Céch 1: Chang minh C nam trén (O) va OC La tai C.

= Céach 2: Ké OH La tai H va chung minh OH =OC =R .

6. TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU. ;

1, PINH LI.
— Néu hai tiép tuyén cua mot duong tron cat nhau tai 1 diém thi:

+ Piém d6 cach déu hai tiép diém. A

+ Tia ké tir diém d6 di qua tdm 1 tia phan giac tao bai hai tiép tuyén.

+ Tia ké tir tam toi diém d6 1a tia phan gidc ctia goc tao bai hai ban
kinh di qua hai tiép diem. e
— Pudng tron tiép xdc voi ba canh caa tam giac goi 1a dudng tron noi tiép tam giac.




— Pudng tron tiép xuc véi 1 canh va hai canh kéo dai cia mot tam giac goi 1a dudng trong bang
tiép.

B. BAlI TAP VAN DUNG.

Bai 1: Cho (0O), diém A ndm bén ngoai duong tron, ké cac tiép tuyén AM, AN véi dudng tron (M,
N 1a cac tiép diém).

a, Chirng minh OA_L MN .

b, V& duong kinh NOC, Chung minh MC // AO.

¢, Cho OM =3cm,OA=5cm. Tinh cac canh AAMN .
Bai 2: Cho nira duong tron (O) duong kinh AB. Goi Ax, By la cac tia vubng goc véi AB ( Ax, By,
nira duong tron cling thugc mot nira mat phang bo AB ). Goi M 1a mot diém bét ki thudc tia Ax.
Qua M ké tiep tuyen véi nira duong tron, cat By tai N.

a, Tinh MON .

b, Chung minh MN = AM +BN .

¢, Chitng minh AM.BN =R?.
Bai 3: Cho duong tron (O;R) lay diém A cach O mot khoang bang 2R. Keé cac tiép tuyén AB va AC
v6i duong tron ( B va C 1a céc tiép diém). Puong thing qua O va vudng goc voi OB cit AC tai K.

a, Tinh AB theo R.

b, Tinh s6 do BOA.

¢, Chang minh AOCAK cén tai K.
Bai 4: Cho ba diém A, B, C theo thir ty cling ndm trén mot dudng thang. vé duong tron (O;R) ¢6
duong kinh 12 BC. Tir A ké tia tiép tuyén AM vai duong tron (M la tiép diém). Tiép tuyen tai B cua
duong tron cat AM tai D. Tur O ké duong thang vudng goc vai OD cat duong thang AM ¢ E.

a, Chitng minh MD.ME = R?.

b, Chizng minh EC 12 tiép tuyén cia duong tron.

¢, Chiing minh DM.AE = AD.EM
Bai 5: Cho dudng tron (O;R), diém A ndm ngoai dudng tron, Qua A Ve cac tiep tuyén AB va AC
véi (0) (B, C la cac tiép diem). v& duong kinh BOD cua (O).

a, Ching minh bén diém A, B, O, C cuing thuéc mot dudng tron.

b, Chizng minh rang DC // OA.

¢, Puong trung truc ciia BD cat duong thang CD tai E. Chirng minh OCEA 14 hinh thang can.
Bai 6: Tur diém A nim ngoai duong tron (O;R) V& hai tiép tuyén AB va AC dén (O).

a, Chitng minh OA L BC tai H va bén diém A, B, C, O cling ndm trén 1 dudng tron.

b, V& dudng kinh BD cua (O), vé CK L BD tai K. Chitng minh AC.CD=CK.AO.

¢, Tia AO cit (O) tai M va N ( M nam giita A va N). Chiing minh MH.NA=MANH .



Bai 7: Tur mot diém A nam ngoai duong tron (O;R), ké hai tiép tuyén AB,AC véi (O;R) (B va C
|2 hai tiép diém).
a) Chirng minh 4 diém A,B,0,C cung thudc mot duong tron va AO L BC tai H .
b) V& duong kinh BD. Puong thang qua O va vubng goc véi AD cét tia BC tai E.
Chirng minh DC Il OA va CD-CO=AB-CE.
¢) Chung minh DE 14 tiép tuyén cua duong tron (O;R).

Bai 8: Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB > AC. Puong tron tim O dudng kinh AB cit BC tai
D.
a/ Chitng minh: AC%? =CD.CB
b/ Puong vudng goc véi OC ké tir A cit OC tai F va cat duong tron tam O tai E (E khac A). Chiing
minh: CE Ia tiép tuyén cua (O)
¢/ Goi M 1a giao diém cua BE va AC, I 1a giao diém cua AD va BE, H 1a giao diém cua AE va BC,
K 1a giao diém cua IH va AB. Chtrng minh: C 1a trung diém cua AM tir d6 suy ra H 13 trung diém
cua IK.
Bai 9: Cho nira duong tron (O) dudng kinh BC, lay diém A thudc nira duong tron (O) (A khéc B,
C). V& tiép tuyén Bx véi duong tron nira duong tron (O) cit tia CA tai D. Tur D ké tiép tuyén DE
v6i duong tron (O) (E la tiép diém khéc B ). Goi I 1a giao diém cua OD va BE.
a/ Chung minh OD | BE
b/ Chitng minh DI . DO = DA . DC
¢/ Ké EH vudng géc véi BC tai H, EH cét CD tai J. Chitng minh 1J // BC.
Bai 10: Tur diém A nim ngoai ( O, R) V& tiép tuyén AB, day cung BC vudng goc OA tai H.
a) Chtmg minh H 13 trung diém BC va AC la tiép tuyén (O) ?
b) V& duong kinh BD cua (O), AD cit (O) tai K. Chitng minh AH. AO = AK. AD ?
¢) Chtng minh HC la phén giac DHK ?

Bai 11: Cho diém A nim ngoai dudng tron (O;R) sao cho OA = 2R .Tir A ké AM, AN 14 hai tiép
tuyén cua (O)(M,N thudc (0)). Goi H 1 giao diém cua OA va MN.

a) Chting minh OA vudng goc véi MN va tinh goc MAN.

b) Ké MD la duong kinh cua (0), goi E 1a giao diém AD va duong tron (O).

Chung minh :AH.AO=AE.AD va AOE = ADH



